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NOTA SOBRE ENVIDIA, EQUILIBRIO Y OPTIMALIDAD HHH
N, MARCELA CRISTINI * ¥ OMAR O. CHISARY **

En la presentacién de E. Malirvaud de Jos Efectos Externos en el Consu-
mo', dado un modelo con dos individuos, dos bienes, un factor escaso y coefi
cientes de produccién unitarios, se afrma que reducciones en el consumo del bien
de lujo envidiado- aumentan los niveles de utilidad de ambos indviduos a partir
del equilbrio considerado. Esto no parece obvio pucs se desconoce la forma en
que varfan lasutilidades y desutilidades marginales.

Demostramos aquf -alin para cocficientes de produccion distintos de la
unidad- la suficiencia de las caracterfsticas def equilibrio para determinar el efecto
aludido sobre la situacién de ambos agentes. Damos otra condicién suficiente, que
o supore necesirhmente el equilibrio; generalzamos los resultados a un ndmero
mayar de consumidores y deducimos propiedades del 6ptimo de Pareto, definido
como aquella situacibn en la que no es posible mejorar el nivel de utilidad deun
agente sinreducir d dealgn otro.

I

Consideremos uns economfa con dos consumidores (j = 1, 2} y dos
bienes (h = 1, 2) tal que un estado posible debe cumplir la condicién:

L Xy v % =W

X jhy consimo del agente j del bien b ;
w , cantidad disponible del tnico factor escaso;
ry, » cantidad del bien escaso necesaria para producir una unidad de h.
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Por lo tanto, 1a tasa narginal de sust tucién téenica resultard:

H subtndice 2 identifica al bien dc lujo. Su consumo genera cfectos ex-
ternos entre los consumidores; formalmente, si las funciones de utilidad de los in-

dividuos tienen las caracterfsticas de regularidad habituales, podemos expresarlas:

S1 = S1 (X11’ PR Xzz)’
S, =8, (%00 %555 X12)

ambas con derivadas negativas respecro del dltimo argumento. Designando los o-
puestos de estas derivadas como Q L YR, se verificard entonces:

(1) Q1>0’Q2>0'
H éptimo de Pareto queda definido por:

?B___QL_S’AL_Q T2

T =g
S 5, 5 S 1

mientzas que el equilibrio, cuando cada consumidor tome como dado el consumo
del bien de lujo del otro, es:

@ S, S5, r Py

[S]

|

S S I P

correspondiendo la dltinw igualdad al equilibrio en la produccion.

Se supone que: x ., >0, X, >0,y que adends, la variacién en el
consumo del bien de lujo es suficienterente pequeda.

Segtin E. Malinvaud, “en un equilibrio tal, el consumo del bien de lujoes

dermasiado elevado: se mejorarfa el nivel de utilidad de los dos individuos si reduje-

sen simultdneamente y de manera adecuada su consurio del bien 2 en beneficio

del bien 17, La primera parte de esta observacion se comprueba notando que:
3 S, Q oS Y

»

Si1 Sy T S Sy <\1’1
en virtud de {1} y {2). Adends, las condiciones (1) son suficientes para el aumento
simultdneo de las utilidades, como s expresa en la sequnda parte del pasae trans-
cripto. Para verlo definamos:

. 3o R I
% = X 1 s - §
d'(” ads Ly I LR ax,,
d}:_ = 1y Py e f1o8Y A
12 3(,‘\2, ey om (BB i,
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donde 0 << a, 8 <1 y adernds dx, > 0.
Diferenciando las funciones de utilidad en el equilibrio:

ds, =[a$,,+ :L( (1-8)Q, -BS,,) 1dx,,
2
r
ds, =[(1-a)Sz1+r—’—(ﬁQz«(l-ﬁ)S”)]dx1.
2
Haciendo a = g se cumplen por (2):
ds

1

D (1-8)Q, dt, >0,

I

ds, = 2 Q,dx, > 0.

T
Obsérvese que éstas son m:lependientes de la forma en que estén variando
las utilidades y desutilidades marginales (dado -1, dx | /r, <0).
H sentido y la magnitud de las variaciones sdlo indicardn si x | tiende a

w/r . obiena un valor menor.

11

Fs interesante notar que, para que exista una distribucién § de la caf-
da del consumo del bien ae lujo, que mejore por lo menos ef nivel de utilidad de
un individuo (sin empeorar el del otro), basta que en el punto considerado:

Q Q= 5128 55

En efecto, si esasf, puede tomarse un f tal que:
S 1-8 Q,

22

S5 gL <
Q B 8

12
de donde: s Q
0< 22— << 2 —<1,
522+QQ Q1+S12
conlo que se cumplirdn al mismo tiempo:
g% _ %S, T [QB(Q+S,,) 1> a8, = Oy
I

1 2



216G ECONOMICE

. . r-s - B - - Voo
—2 = ('l —a_) 5211-:-‘-g1—522+|6 (522+Q2) } = (i-a; S =0,

i 2

Advifrias: que wna condicién necesaria pari o proposicidn es que
B¢} 0L . e dedr. ninguno de los individucs deju de varticipar en dx, .
Adermds, arbas dcs&@uﬂ(t}dcs no pueden ser simudidicanenee débiles, pucs
o101,

v corolario de la proposicion que acabamos de verificar s que en el ép-
tir . «de Pareto se cumple:
Q Qz < S12 Szz‘

Siono fuera asf, existivfa una distribucién de la eafda del consumo dct
bien 2 que permicivia aumentar la utilidad de por lo menos uno de los individuos
sin alterar la del oo,

1Tt

Generalizamos ahora el modelo al caso en ol que la econemfa cuenta con
n consummdores, Definimos:

S J-h, derivada de lx funcién de ueilidad del individuo } con respecto 2 su con-
sumio del bien h, :

~QJ | derivada de la funcidn de utilidad del agente J conrespecto al consumo
M del bien b por el individuo i. _

dx;,
aj = E{X-J;-—
B: = d\JQ_
] dx,
(ho=1,2)

Li=1, ., n
Obtenermnos las siguientes propesiciones:
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1) Condicidn suticiente para que las distr:maciones (@, w0 )Y {845 By
O"lélﬂ(,l’l mejoras cn los niveles de utilidad, a pa #ir el LULIJ]_lbl'].O, es que para todo

jsedé @ = ﬁj

En efecto, sla; = ﬁj entonces

}
(1.1 ;
) (2%2
y T # B - -
ZoB ] g = )
t£E] S
1z
pucs
Gl =0
1,
Como en el equilibrio: ,
S r o]
8§ = 2§ ,
R 14
v lavariacior de s drﬁ;(,,dd st
115 = t 1 S‘j . E . J a. S-} 3 1:1__ 1";
i iJ AR LiijﬁlQIQ ﬂJ Jg’rz}( 1,
g =1,.,n)
sede esoribir _
~ )
“] ‘-E(LJ+?.4 ,ﬁl SJ 'BJ] ix1,
5 P ,
J2 2 ‘ (j =1, =y n)
positiva o nula por (1.1) ya que §J > 0, y positiva para apini si]i i
Ja -

Wqecd > 0
2

2} Sise curmple la condicion:

i
S
Iz
Y omdx {e——— g n -1
1 i i
Q-
L

existe una distribucion en la reduccién del consamo del bien de fujo ral que au-
mentan simultineamente los niveles de udilidad de todos Jos consurmideres.
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Efectivamente, en tal caso pueden tomarse para todo i :

1 S%2
b = mix, {-—=—1,
n-1 1 J
Q’
1
tales que dichas §; sumen 1. Se advierte enseguida que, entonces:
j .
St ]
. ] Q7
rii_s-Lzé—a' —_1'- + E B i'—_lz-—-l-!- .z .Bi dX1
l-'l SJ r1 J S-! i #:J S.] 15&.]
iz 2 2
S‘! Q']
Lomix (232 5 1
-l gl g n-1
L J2
Un corolario es que en el dptimo de Pareto:
g
T omix (& }> n-1
i i Q:i
1
Si asf no fuera se aplicarfa Ia proposicién precedente contradiciendo la definicién
del 6ptimo.
Adviértase que en el caso de dos agentes:
1 2
Sz, %2
% &

Como ambos términos son positivos y por lo tanto menores que uno,

1 g2 1
512 52 < Qg sz,

que es la condicién enunciada en la Seccién II.





